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УДК 519.8 (314) 

Д.М. Эдиев 

О МОНОТОННЫХ МЕРАХ СХОДИМОСТИ ВОЗРАСТНОЙ СТРУКТУРЫ 
НАСЕЛЕНИЯ К СТРУКТУРЕ АСИМПТОТИЧЕСКИ ЭКВИВАЛЕНТНОГО 

НАСЕЛЕНИЯ 

Рассматриваются классические популяционные модели с постоянными пока-
зателями воспроизводства, для которых в литературе были предложены монотон-
ные меры сходимости возрастной структуры населения к структуре асимптотиче-
ски эквивалентного стабильного населения [1, 2]. Автором показано, что предло-
женные в указанных работах показатели являются элементами класса монотонных 
мер, представляющих собой взвешенные демографическими потенциалами суммы 
уклонений от структуры стабильного населения в отдельных возрастах [3, 4]. По-
казано, что при выполняющихся на практике условиях предложенный класс моно-
тонных мер не может быть расширен. Исследована динамика предложенных моно-
тонных мер в стохастическом случае, представляющем интерес на практике. Пред-
ложенные меры апробированы при косвенном оценивании и исследовании демо-
графической динамики [4, 5].  
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Д.А. Павлов, С.И. Салпагаров 

МНОГОКРИТЕРИАЛЬНАЯ ЗАДАЧА ВЫДЕЛЕНИЯ МАРШРУТОВ           
НА ПРЕДФРАКТАЛЬНОМ ГРАФЕ 

Многокритериальная задача выделения маршрутов [3] на предфрактальном 
графе, возникает при организации транспортных сетей. 

Пусть дан предфрактальный граф [1,2] ),( lll EVG =  ранга l , где Ll ,1=  c 

затравкой ),( QWH =  [4], где под словом «затравка» всюду далее будет пони-

маться конечный неориентированный связный граф [4]. Предфрактальный граф 

lG  является взвешенным, если каждому ребру ls Ee
l
∈  ставится в соответствие 

число ],[)( 11 bkakew ll
sl

−−∈ , где Ll ,1= , ],...,2,1[ 1−∈ l
s qne - номер ребра l -

го ранга, Rba ∈, , 1<k - коэффициент пропорциональности. 

Покрытием предфрактального графа цепями назовем множество }{ξ=x  

кратчайших простых цепей (КПЦ) в lG  таких, что через любую пару вершин 

lVuv ∈,  проходит цепь x∈ξ , покрывающая эту пару. Совокупность всех КПЦ 

x , определенных выше как покрытие, обозначим через }{xX = . На X  опреде-

лим критерии: ||)(1 xxF = - мощность x; ∑ ∑
∈ ∈

=
x e

ewxF
ξ ξ

)()(2 - вес покрытия x; 

)(3 xF - число типов ребер в покрытии, где под типом ребра e  в x  цепи x∈ξ  

понимаем ранг lr ,...,1=  этого ребра. Причем каждая целевая функция 

min)( →xFk , 3,2,1=k  минимизируется. Для решения поставленной задачи 

предполагаются полиномиальные алгоритмы 1α , 2α , обоснованием которых слу-

жат теоремы. 
Теорема 1. Верхняя оценка количества цепей в решении x , получаемом с 

помощью алгоритма 1α , удовлетворяет неравенству 
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где n - количество вершин, d - диаметр [4] затравки H . 




